A Pitagorasz tétel a geometria, sét talan a matematika egyik
legkOzismertebb tétele, amely a derékszogl haromszog
oldalai kozotti 6sszefuggést mondja ki.

Pitagorasz tétele:

A derékszbgl haromsz6g befogoira emelt négyzetek tertileteinek
O6sszege egyenlé az atfogora emelt négyzet tertiletével.

A derékszbgl haromszégben a két befogd négyzetének 6sszege
egyenlé az atfogo négyzetevel.

A mellékelt abra jelolései szerint: a? + b? = ¢2.
B

A tétel bizonyitasa:

Készitsunk két darab (a + b) oldalu négyzetet az alabbi médokon, ahol
,a €s ,b” aderékszogl haromszog befogdi! A két darab (a + b) oldalu
négyzetek terulete nyilvanvaldoan egyenl6.

A tétel bizonyitasaban felhasznaljuk azt az euklideszi axiomat, hogy ,Ha
egyenlokbdl egyenlbket vesziink el, akkor a maradekok is egyenlok.”
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A fenti baloldali négyzetben kaptunk 4 darab, az eredeti haromszdggel
egybevago derékszogl haromszoget, és egy ,a” illetve ,b” oldalu
négyzetet. Ezek teriilete a? és b? teriiletegység.

A jobboldali négyzetben is megtalalhato ez a 4 darab, az eredeti
haromszoggel egybevagd derékszdgli haromszdg, amelynek atfogoja
,C”. igy tehat a kézéps6 PQRS sikidom minden oldala ,c”. Be kell még
latni, hogy csucsainal derékszog van. Mivel az eredeti haromszogben
a + [ =90°, ezért ennek a sikidomnak minden szogére

180° — (a + B) = 90°. Tehat a PQRS sikidom négyzet, teriilete pedig c?.

Ha mindkét négyzetbdl elvesszuk a 4 darab derékszogl haromszoget, a
maradékok terilete is egyenl8, azaz a? + b? = ¢?.

A tétel megforditasa:

Ha egy haromszb6g két oldalara emelt négyzetek teriiletének 6sszege
egyenlé a harmadik oldalra emelt négyzet teriiletéevel, akkor a
haromszég derékszdgl.

Bizonyitas:

Legyen adott egy ABC haromszog, amelynek oldalaira teljesul, hogy két
oldalara emelt négyzetek tertletének 6sszege egyenld a harmadik
oldalra emelt négyzet teruletével. A mellékelt abra jelolései szerint:
a’ + b? = c2. Be kell bizonyitani, hogy az ABC haromszog derékszogu.
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Vegyunk most fel egy ,a” és ,b” befogdju derékszdogli haromszoget.
Ennek atfogojat jeldljuk ,c”’-vel. Erre a haromszogre teljesul a
Pitagorasz-tétel, tehat a? + b? = c2.



A két osszefliggés csak akkor lehet egyszerre igaz, ha c? = ¢2,

Ez viszont azt jelenti, hogy a két haromszog egybevago, tehat az eredeti
ABC haromszadg is derékszoga.

Megjegyzés: Ha ,c” jeldli a leghosszabb oldalt, és
e aharomszodgben a’® + b? > Cz, akkor a haromszog hegyesszogu.
e a haromszdgben a’? + b? = CZ, akkor a haromszdg derékszogu.

® a haromszdgben a’ +b?% < CZ, akkor a haromszdg tompaszdgd.



